Linearni algebra 2, LS 2025 /26 doslovaja.cz/la2

Cviceni 11
Uloha 1. Ukazte, Ze rovnice 522 +8zy+ 5y> = 1 popisuje elipsu v R? a zjistéte
jeji charakteristiky (postupem z piednasky).
Uloha 2. Uvazujme kvadratickou formu na R? zadanou vztahem
g((z1,22)T) = 2?2 — 6229 + 222.

Urcete signaturu symetrické bilinearni formy, ktera g vytvari.
Urcete, pro které vektory je hodnota kvadratické formy nulova, kladna, za-
porna.

Uloha 3. Vyjadiete kvadratickou formu f(z) = x” Az jako soudet &tverct
linearnich forem, kde

b

I
—_— O =
el V=)
N —

Uloha 4. Najdéte viechna realna feSeni

rovnice 227 + 4x1xy — 4z173 + 423 + 525 =0 a

nerovnice Qxf +4x129 — 42123 + 4x§ + 5:5% < 0.

Uloha 5. Simultanni diagonalizovatelnost.

(a) Bud A € R™*" pozitivné semidefinitni a B € R™*" symetricka. Ukazte,
ze existuje regularni C' € R™*" takova, ze obé matice CTAC a CTBC
jsou diagonalni. Matice A a B tedy miZeme diagonalizovat simultanné.

(b) Budte A, B € R™ " pozitivné semidefinitni. Ukazte, ze det(A + B) >
det(A) + det(B).



