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Cviceni 6

Rezové lemma: Necht G je graf s unikatnim ohodnocenim hran, R elementérni fez a 7' minimalni
kostra G. Je-li e nejlehci hrana fezu, pak nutné e € T

Cyklové lemma: Necht G je graf s unikdtnim ohodnocenim hran, C' cyklus v G a T" minimalni

vy

kostra G. Je-li e nejtézsi hrana v C, pak nutné e ¢ T

Uloha 1: Dokazte cyklové lemma.
Uloha 2: Co se pokazi, kdyZz nemame zaru¢enou unikétnost hran?

e Najdou algoritmy z pfednasky, Jarniktiv, Bortvkiv a Kruskaltv, stale miniméalni kostru?

e Navrhnéte a dokazte podobu Rezového lemmatu, ktera plati i bez zaruky unikatnosti hran.
Uloha 3: Jak hledani minimalni kostry ovlivni zdporné hrany nebo cykly? Co kdybychom chtéli
misto minimalni kostry kostru maximélni?

Uloha 4: Reknéme, Ze jsme nasli minimalni kostru néjakého grafu. Jak najit novou minimalni
kostru kdyz:

(a) z grafu odstranime jednu hranu,
(b) zvysime véhu jedné hrany,

(c) snizime vahu jedné hrany?

Uloha 5: Dokazte, ze mosty v grafu jsou pravé ty hrany, které lezi v priniku vSech koster.

Uloha 6: Jak najit druhou nejmensi kostru?



