Linearni algebra 1, ZS 2025/26 doslovaja.cz/lal

Cviceni 5

Kviz: Zakrouzkujte vSechna spravné tvrzeni.
(a) V télesech jsou neutralni prvky 0 a 1 vidy jednozna¢né a 0 # 1.
(b) V kazdém télese T plati ,0-a =0 Va € T“.
(¢) Zio je téleso.
(d) Zi7 je téleso.

Uloha 1. Spocitejte

(a) 671 v Zy, (c) 4/3 v Zy3,
(b) 5/2 v Zg, (d) 14/6 v Zos.

Uloha 2. Nad Z; najdéte mnozinu feSeni soustavy rovnic
3z4+2y+z=1
dr+y+3z=3

a spoditejte jeji mohutnost (pocet FeSeni).

Uloha 3. Spocitejte

o 203332 v télese Z31,

-
5300

e 5 v 213.

Uloha 4. V Z; spoéitejte mocninu A'%° pro matici A = (§3).

Uloha 5. Zjednoduste nasledujici vyraz, kde A, B jsou regularni (étvercoveé)
matice stejnych rozmér.

(I-BTA) A+ (ATB)" A~}

Uloha 6. (z minule) Dokazte, 7e pro matici A € R™*™ plati
e pokud A% =0, pak I,, — A je regularni,
e pokud A* =0 pro néjaké k € N, pak I,, — A je regularni a
e pokud A* =0 pro néjaké k € N, pak I,, + A je regularni.



Uloha 7. (z minule) Mé&me permutaci (1,3,4) (2,5) (6,11,10,9,8,7) zada-
nou seznamem cykla.
Spocitejte permutace p° a p~ .

Pro jakou nejmensi mocninu k > 1 dostaneme p* = id?

* Uloha 8. (naroéné&jsi) Loydova patnactka je hlavolam sestavajici z kra-
bicky, do které se akorat vejdou Ctvercové ,kameny* v miizce 4 x 4. Kament je
tam patnact oc¢islovanych od 1 do 15, takZe jedno pole miizky je prazdné, coz
umoziuje posouvani kament. Napfiklad na piikladu niZze se d& ¢trnactka posu-
nout doprava, ¢imz se mezera vytvori pod jedenactkou, nebo se da dvanactka
posunout doli, ¢imz bude mezera vpravo od jedenactky.

Hrac¢ dostane néjakou startovni miizku a snazi se posouvanim kamentu seradit
kameny od 1 do 15 (prvni tii fadky naSeho prikladu jsou sefazené).

Rozhodnéte, zda jde hlavolam vyfeSit z této startovni pozice:
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